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CONJUNTOS NUMERICOS

ASSISTA A AULA

Professor Ricardinho



https://youtu.be/_jnxemKZFNk

Conjunto dos numeros naturais (N)

Numeros utilizados para contar formam o conjunto N dos |
numeros naturais, definido assim: :

1
N={0123,4,5, ..} :

Conjunto dos numeros inteiros (Z)

Z={..,-3,-2,-1,0,1,2,3, ...}

] Simetria em relacao ao zero.
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Conjunto dos numeros naturais (N)

Numeros utilizados para contar formam o conjunto N dos |
numeros naturais, definido assim:

1
N={0123,4,5, ..} :

Conjunto dos numeros inteiros (Z)

Z={..,-3,-2,-1,0,1,2,3, ...}

Conjunto dos numeros racionais (Q) (1 -2 Z
I 2 N
Q={x/x=p/a;p,qeZ, q#* 0} : 0 X
I 1
v" Os nUmeros naturais; v" Os decimais exatos; : \_ -3 - 4)
v Os numeros inteiros; v" As dizimas periddicas. I \ 0,222... /
|
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__________________________________________________ [ [ X2=12+ 12
Conjunto dos numeros naturais (N) X2= 2
Numeros utilizados para contar formam o conjunto N dos | X =2
nameros naturais, definido assim: :
1
N={01234,5,..} :/ Extraindo a raiz quadrada de 2 nos levara ao
namero 1,41421356237... que n&o é racional.
Conjunto dos numeros inteiros (Z) |
l
Z = {---, _3, _2, _1, 0, 1, 2, 3, ---} L / 0,2 0,35 Q I\
Conjunto dos numeros racionais (Q) (~1 -2 /A V3 = 1732
| 2 N
={x/x=p/q;p,aeZ,q#0} 0
2 T ' | , 3 n = 3,1415...
v" Os nUmeros naturais; v" Os decimais exatos; : \_ -3 - 4)
v" Os ndmeros inteiros; v" As dizimas periddicas. | \ 0,222... )
|
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Conjunto dos numeros reais (R)

O Areunido dos racionais com o0s irracionais resulta no conjunto dos numeros reais. Ele é a

partir de agora, 0 N0OSSO universo numerico.

(R)
4 . 02 0,35 N Q N
"1 -2 z V3 =1,732...
0o 2 1
, 3 n = 3,1415...
\__~3 —4)
\_ 0,222... )
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Os conjuntos numericos podem vir acompanhados de certos simbolos, que tém a funcdo de excluir,
dele, determinados numeros. Veja:

» O simbolo asterisco (*) exclui o zero;

» O simbolo mais (+) exclui os negativos;

» O simbolo menos (-) exclui os positivos.
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Julgue os itens abaixo e assinale o correto:

a) o produto de dois numeros irracionais € sempre um
ndamero irracional.

b) a soma de dois numeros irracionais € sempre um
namero irracional.

C) entre 0s numeros reais 3 e 4 existe apenas um unico
namero irracional.

d) 3,14 € um numero racional.

e) a diferenca entre dois numeros inteiros negativos é
sempre um nuamero inteiro negativo.
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Conjunto dos numeros reais (R)

O Areuniao dos racionais com 0sS ( UEPG — PR ) Assinale o que for correto.
iIrracionais resulta no conjunto dos 01. O ndmero real representado por 0,5222... € um numero
numeros reais. Ele é a partir de racional.
: , . 02. 0 quadrado de qualquer numero irracional € um numero
agora, 0 Nn0SSO universo numerico. (R) racional
/ 0.2 0,35 Q I\ 04. 5e m e n sdo numeros irracionais entdo m.n pode ser
~ N\ racional.
-1 -2 Z . : ,
V3 =1,732... 08. O numero real \E pode ser considerado um numero
0 2 N racional.
, 3 t = 3,1415... 05
"3 -
\ 0,222... Y, Apostila pag. 330 — Questao 1
R = {x/x é racional ou irracional?}
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Divisores naturais de um numero

Sendo a, b e ¢ numeros naturais e a . b = c, diz-se
gue a e b sao divisores c.

Exemplos:

D(12) = {1, 2, 3,4, 6, 12}

D(72)=1{1, 2,3,4,6, 8,9, 12, 18, 24, 36, 72}
D(7) = {1, 7}

Observacgoes:

e O menor divisor de um numero € 1.
e O maior divisor de um namero € ele proprio.
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D|V|S|b|||dade por 5

: : Um ndmero é divisivel por 5 se o ultimo algarismo for 0 ou 5.

Critérios de divisibilidade : Exemp|os 235 4670, 87210.

Divisibilidade por 2 D'V'S'b'"dade por 6

Um nudmero é divisivel por 2 se for par, ou seja terminar :I Um numero é divisivel por 6 se for simultaneamente divisivel por

emO0,2,4,6, 8. 5[:2e3.

- Exemplos: 28, 402, 5128. :  Exemplos: 24, 288, 8460.

: Divisibilidade por 3 : Divisibilidade por 7

: Um numero é divisivel por 3 se a soma dos valores : | Processo pratico: Veja o numero 4137

: absolutos dos seus algarismos for divisivel por 3. §| 12 Passo: separa-se o ultimo algarismo e dobra-se o seu

: Exemplos: 18, 243, 3126. if valor. 4137 >7 —>2x7=14

P — i: 22 Passo: subtrai-se o numero assim obtido do numero que

Divisibilidade por 4 | restou apos a separacao do ultimo algarismo.

Um numero é divisivel por 4 se os dois ultimos algarismos |§ 413 - 14 =399

forem divisiveis por 4 ou quando o numero terminar em | 32 Passo: procede assim até se obter um numero multiplo de 7.

: 00. if 399 59 —>2x9=18

: Exemplos: 5716, 8700, 198200. iE 39-18=21

- IE 3151 5ox122 :
E 2-2=0 Logo 4137 é multiplo de 7 |
: .
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a Aritmética Basica Exemplo:
e A Considere-se 0 numero de 6 algarismos dos quais o0
c“terlos de divisibilidade ¥ algarismos das unidades € n e todos os demais sao iguais

- Divisibilidade por 8 1'a 4, ou seja: 44444n . O valor de n a fim de que este
- Um numero é divisivel por 8 se os trés ultimos algarismos : numero seja divisivel por 6 é:

- forem divisiveis por 8 ou forem trés zeros ] a) 2
- Exemplos: 15320, 67000. ; b) 3
EIZZIIZZIIZZIIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZZIZZI C) 4
: Divisibilidade por 9 id) 6 C
Um numero é divisivel por 9 quando a soma dos seus ie) 8
algarismos for um numero divisivel por 9. :
D|V|S|b|||dade por 10 :
: : Um niimero é divisivel por 10 se o ultimo algarismo for
: zero.

Exemplos 5480, 1200, 345160.
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Numeros Primos I

Um nuimero natural p, p#0e p #1, é denominado nimerol =

primo se apresentar apenas dois divisores, 1 e p. | 34
Exemplos: 2, 3,5, 7, 11, 13,..... |
1 41
Observag¢ido: Um nimero é denominado composto se ndo forl g4
primo. |
Y 4 [ (] E1
Numeros Primos - Reconhecimento
71
Para identifica-los procede-se assim: '
12 risca-se o numero 1, pois ele nao é primo; : B
22 risca-se todos os numeros pares com excecao do 2, pois : 91
todos tem mais de 2 divisores; l 101

32 risca-se todos os numeros divisiveis por 3, com excecao do |
3, pois todos tém mais de 2 divisores; | 111
42 como o 4 ja estava riscado pois é divisivel por 2, risca-se |
todos os numeros divisiveis por 5, com exce¢ao do 5, pois |
todos tém mais de 2 divisores; E assim por diante. |

Professor @Z’ﬂ?ﬂf’m e ————
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32

42

52

62

72

82

92

102 103 104 105 106

112 113 114 115 116

13

23

33

43

93

63

73

83

93

14

24

34

44

54

64

74

84

94

15

25

39

45

55

65

75

85

16

26

36

45

56

66

76

86

96

i 8 9
17 18 19
27 28 29
3f 38 39
47 48 49
57 58 &9
67 68 69
7 T8 79
87 88 &9
97 98 99
107 108 109
117 118 119

100

110

120

Prime numbers
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| Aritmetica Basica I

1
i . I
Numeros Primos :

Um numero natural p, p#0 e p #1, é denominado niimero !
primo se apresentar apenas dois divisores, 1 e p. !
Exemplos: 2, 3,5, 7,11, 13,.....

[
1
Observagao: Um numero é denominado composto se nao for|
I

= |

Numeros Primos - Reconhecimento

Com o conhecimento de alguns numeros primos

(2,3,5,7,11,13, 17, ...) procede-se assim:

e Divide-se o numero dado pela sucessao dos numeros
primos conhecidos.

e C(Caso se obtenha o gquociente menor ou igual ao divisor
antes de se obter nessas divisdes o resto nulo, diz-se que o
numero é primo.
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| Quantidade de divisores naturais de um numero

Divisores naturais de um nimero Quantos divisores naturais possui 0 numero 72?

e O menor divisor de um numero € 1.
e O maior divisor de um namero € ele proprio.

Sendo a, b e ¢ nUmeros naturais e a . b = ¢, diz-se | 72 2 72 possui 12 divisores naturais
que a e b sao divisores c. | 36| 2
Exemplos: : 72 possui 24 divisores inteiros
, 1812
D(].Z) = {1; 2; 3) 4) 6) 12} | 9 3
D(72)=11,2,3,4,6,8,9,12,18,24,36,72} | 5 |4
|
D(7)={1, 7} 11 3 2
|
l 72 = 2 ° 3
|
|
Observagaoes: | Numerode — —
|divisores naturais ( + 1) - 12
|
|
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Dia 20 de julho de 2008 caiu num domingo. Trés mil

[ ) nade age O DY E of- a ) , .,
dias apos essa data, caira:
NUMERO QUANTIDADE DE QUANTIDADE DE | a) numa quinta feira
DIVISORES NATURAIS | DIVISORES INTEIROS [ b) numa sexta feira
72 12 24 : C) num séquo A
d) num domingo
1800 36 72 ' e) numa segunda feira

Divisao Euclidiana

A representacdo decimal de certo numero
o inteiro positivo tem dois algarismos. Se o
triplo da soma desses algarismos é igual ao
proprio numero, entdo o produto dos

C

algarismos é igual a:
a)l0 b)l12 c¢)14 d)16

Apostila pag. 326 — Questao 1
|
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https://youtu.be/YYCyWu9eytk

M.M.C - aplicacao
contextual

Um pais lancou em 02/05/2000 os satélites
artificiais A, B e C com as tarefas de
fiscalizar o desmatamento em areas de
preservacao, as nascentes dos rios e a
pesca predatoéria no Oceano Atlantico. No
dia 03/05/2000 podia-se observa-los
alinhados, cada um em uma orbita circular
diferente, tendo a Terra como centro. Se
os satélites A, B e C levam,
respectivamente, 6, 10 e 9 dias para darem
uma volta completa em torno da Terra,
entdo o numero de dias para o préximo
linhamento é:

Sincronismo

Encontro




M.D.C - aplicacao
contextual

ldeia de divisdo

Partes iguais

Trés tabuas medindo respectivamente 24m, 84m e 90m serao cortadas em
pedacos iguais e do maior tamanho possivel. Entao o comprimento de cada
tabua é:

24 84 90|2
12 42 453

HNEEEENEEEEEEE - - sien
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Quantldade
6m 6m 6m6m 6m 6m 6m 6m 6m 6m 6m 6m 6m 6m 6m NA‘ENA}"&‘




Aritmética Ba’Sica Ndmeros |M.M.C |M.D.C

' 6el2 12 6
‘ 8 e 24 24 8

X e 2X 2X X
, : 3e5 15 | 1
’ NUmeros Primos — 2o | 1

Primos entre si

Um ndmero natural p, p 20 e p #1, € S | e T
denominado numero primo se

1) O MM.C. entre dois numeros em que O
aior € multiplo do menor é o maior deles.

3

apresentar apenas dois divisores, 1e p.

m
P
®
3

o
o
<
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0O
0

2
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2) O M.D.C. entre dois numeros em que o,
Exemplos: 2,3, 5,7, 11,13, maior € multiplo do menor é o menor deles. |

_______________________________________
||||||I|

1} |.
. . ) UEI |"'"| i vERDADEIRO OU FALSO
O bse rva ga O: U m n u m e ro e UNIVERSIDADE ESTADUAL DE PONTA GROSSA

denominado composto se nao for Se m.m.c. (p,q) = p.q entdo p e q s3o numeros primos.

primo.

RESPOSTA: FALSO




Aritmética Basica '
9

D Quantidade de Divisores

. Quantos divisores naturais possui o
numero 727

72 =2 3
(+1) ( +1) =12

72 possui 12 divisores naturais

72 possui 24 divisores inteiros







Resumo "

Sincronismo
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COMPARACAO DOS GRAFICOS DE P.A. E P.G.

Sequeéncias 7

a) (2, 5, 8, 11,...) Progressao Aritmética

\\ £.N

b) (2, 4, 8, 16,...)Progress§o Geomeétrica Thomas Malthus

"A producéo de alimentos cresce

em progressao aritmeética

C) (1, 3, 6, 10, 15...) PrOgr65550 Ar|tmét|ca de 29 Ordem enquanto a populagdo cresce

d) (1, 1,2,3,5, 8,13, 21, 34, 55, ) Sequéncia de Fibonacci

Conclusdo.: Fome Mundial
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:01) A sequéncia (19 — 6x, 2 + 4x, 1 + 6x) sao termos
8,8, 8, .. Gn, | consecutivos de uma P.A. Entdo o valor de x é:
+ +

Propriedade da média aritmetica

+
PA(a, b, c)mmmp P = =

02) Os numeros que exprimem o lado, a diagonal e a
area de um quadrado estdo em P.A, nessa ordem. O
lado do quadrado mede:

CONDICAO DE EXISTENCIA:

r >0 — P.A. crescente
r =0 —> P.A. constante

r<0 - P.A. decrescente

S ——— — : _ \l
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Termo geral da P.A.

a,=a; +r
a; = a; + 2r

e Observe a sequéncia de termos abaixo.

d d d d d d
1 2 3 4 5 6 a4 — a1 + 3r
L A N L A A
+r +r +r +r +r +r +0
;o = a, r
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P. A. (8, ay, ag, ay,, , A1)

ag d, dsz ... a, E L,
CONDICAO DE EXISTENCIA: |
3,=a;=a3-a, = T Aip = a,+tor
I SR : Qp=ayt+7r
TERMO GERAL : B
a2=a1+r ] alo—a2+8r
|
|

a;=a, +2r alO:al+9r
dp=a, 7 3r :-Exemplo: Determine o decimo segundo termo da P.A (2, 5, 8,...)
|
a,=a, +6r I‘an:a1+(n—1).r‘
. 1
=a, +
a, =a, +or A =a; +11r -
] = d,, =
a =a,+ (n _ 1)r : alz 2+11.3 12




DE OLHO NO VESTIBULAR
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P. A.

al,az ds ... a,
CONDICAOQO DE EXISTENCIA:

VERDADEIRO OU FALSO

(V) Existem 64 multiplos de 7 entre 50 e 500.

() O vigésimo termo da progressao aritmética (x, x +10, x?, ..)com x <0 é

~-
| | _— —_— —_— — —_— —_— -

186.
N :
TERMO GERAL :
a,=a,+r .
_ |
a;=a, + 2r |
— I
a,=a,+3r |
|
a,=a, +6br :
: |
a,,=a, +9r :
|
|

\J

|an:a1+(n—1).r\
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P. A. | REPRESENTACOES ESPECIAIS
I 3TermosemP.A. X—1I, X, X+7T
A, ap as ... ap 5 TermosemPA. X—2r X—r, X, X+1, X+2r

CONDICAO DE EXISTENCIA: | —— = = = = = = = = = = = = = o o o oo o= - =
;| Numa progressao aritmética crescente de 3 termos a soma deles é

dy) —dq =d3— azl: I'1| 15 e o produto é 105. Dessa forma, o maior termo dessa sequéncia
| e
Y é:

TERMO GERAL

(X=r, X, X+7r)

|
a,=a, +r |
a,=a, +2r ' X=X+ X+p=15 (x = r).x(x +r) =105
a,=a, +3r | 3x =15 (5-r).8(5 +r) = 105

_ . I  x=5 (5-r).(5+r)=21

A R : 25 —r2=21
a,g=a, +9r : r=2o0Uur=-2

|

a,=a;+(n=21).r

MAIOR TERMO: x+r=5+2=7/
.

B
-
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P A | REPRESENTACOES ESPECIAIS
I 3TermosemP.A. X—1I, X, X+7T

, :5TermosemP.A. X—2 X—r, X, X+r, X+2r

CONDICAO DE EXISTENCIA: | TRIANGULO RETANGULO - LADOS EM P.A.

a; a, az ... 4,

|
27 d1=d37d =T -
\ '3
1
_ [
az - al +r | T
ﬁEWQQE&ﬁr_L _______ ———————————— " :
Exemplo: O perimetro de um triangulo retangulo mede 60m e as medidas de
— seus lados estdo em P.A. Determine o valor da hipotenusa.
a,=a, +3r |
| 3r +4r + 5r =60
a,=a, +6r
71 | 25 12r = 60
: | 3r .
= I =
a,,=a, +9r :
|
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1 ~
P.A. | REPRESENTACOES ESPECIAIS

I 3Termosem P.A. X—1I, X, X+7T
, :5TermosemP.A. X—2r X—r, X, X+r, X+2r
CONDICAO DE EXISTENCIA: | TRIANGULO RETANGULO - LADOS EM P.A.
|
\az_al = a3_32,— I

a; a, az ... 4

r
Y ' 3r 2
TERMO GERAL :
d, =4d, +r ] 4_I’ ___________________________
a,=a, +2r '
' \"i O perimetro de um triangulo retangulo mede 6m e as medidas
a4 = a1 + 3r ' § A. de seus lados estdo em P.A. A area desse triangulo é:
| -
[
a-=4a. + 6r UNICAMP
701 | Resposta: 1,5
a,,=a, +9r :
I

a,=a;+(n-=21).r
: \J

B
-

Professor @Z’ﬂéﬂf{”ﬂ gD — ? _. - I - - ' : | | M*T%Mﬂrd&\



11=

Professor @'ﬂﬂéﬂ{"ﬂ/t&e S ——

8+ 14

S+ 17

\J

£}
#

Ttk
Mk‘EMﬁT A



P. A. ! | REPRESENTACOES ESPECIAIS
: mISTermosemP.A. X=1I X, X+r
al’ az’ a3’ an ———————————————————

I
’ I(
CONDICAQO DE EXISTENCIA: |-

a,=a;+(n=21).r

, i |
— — — — |
Y | [ 3r

_____________ :

TERMO GERAL : 8+14=22 I
d,=a;*r : 5+17 =22 : 4r

a3=al+2r : 2+20=22 :

— |

a,=a, +3r : |

[ + |

a,=a, +6r I 11= 8 +14 |

: | 2 '

— I 1

a,,=a, +9r | :

I |

: |
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