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Matrizes - Tipologia

Matriz Quadrada (A,)

a,

a22 a23

Matriz Transposta

(5

g

200
3 1 8

Simeétrica

A a‘32 a33 4
DIAGONAL DIAGONAL
SECUNDARIA PRINCIPAL
=

& @8 0
A=Al

8 ) g

t -
A3x2_

/

\_
Antissimétrica

(0 (3 (-5)
3 0 -8
@O0

A=-Al

Matriz Identidade

Neutra na
multiplicacao

Al=A
B.I=B
Cl=C

_/

Matriz Triangular

(2 3 5)
0O 1 8
\0 0 6,
Superior
(2 0 0
4 1 0

5 2 6

Inferior

Matriz Diagonal
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-3 1 0
A= B=13 5
2 4 -2

=2 6
(—3.(—1) + 1.3 + 0.(-2) -3.2 + 1.5 + 0.6 \
2.(-1) + 4.3 + (-2).(-2) 2.2+ 4.5+ -2.6
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% ITENS DA UFSC

Se A e B sao matrizes quadradas de mesma ordem, entao (A.B)t = AtLB?

Se A e B sao matrizes quadradas de ordem n, entao (A + B).(A-B) = A2 - B2

Sejam A, B e O matrizes quadradas de ordem n, sendo O a matriz nula. Se
AB=0entaocA=00ouB=0.




Produto de Matrizes

» Em geral AB #BA

> (AB) =B'A
P Al=1A=A

» Na multiplicacdo de matrizes nao
vale a lei do anulamento, ou seja

podemos ter AB = O mesmo com
A0 B=O0.

i AR b

-3 1 O
A = B =
2 4 -2

(—3.(—1) + 1.3 + 0.(-2)

2.(-1) + 4.3 + (-2).(-2)

/_1 2\

3 5

=2 6

-3.2+ 1.5+ 0.6 \

2.2+45+ -2.6

J

CCCCCCCCCCCCC



ITENS DA UFSC

TAREFA MINIMA

Se A e B sao matrizes quadradas de mesma ordem, entao (A.B)t = AtLB?

== F

Se A e B sdo matrizes quadradas de ordem n, entao (A + B).(A - B) = A2 - B2

== F

Sejam A, B e O matrizes quadradas de ordem n, sendo O a matriz nula. Se
AB=0entao A=00uB=0. e‘
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Matrizes - Tipologia

Matriz Quadrada (A,)

a,

a'22 a23

A a‘32 a33 4
DIAGONAL DIAGONAL
SECUNDARIA PRINCIPAL
I+j=n+1

Matriz Transposta
~ ™

— t —
A2x3 - A 3x2

N /

\ _/
Antissimétrica

Simeétrica

(2 '3 5 (0 (3 (-5)
3 1 8 3 0 -8
@ ® o @O0
A = At A = - At

Matriz Identidade

Neutra na
multiplicacao

Al=A
B.I=B
Cl=C

Matriz Triangular

(2 3 5)
0 1 8
0 0 6,

Superior
(2 0 0

4 1 0

5 2 6,

Inferior

Matriz Diagonal
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Determinantes

CALCULO - 22 ORDEM

= dj1 Ay —Ayy . dy

= 2.1-35=2-15=-13

= (-5).4 - 2.(-1) = -18

CCCCCCCCCCCCC






Determinantes

' '| : EXERCICIOS DE SALA
=

Sendo as matrizes:

CALCULO - 22 ORDEM Azﬁ 3je52(5 3)

4 ~1 =2
931 ap> .
1 = Q41 .ay, —aj, Ay Determine:
a a
N a) det A
b) det B

= 21-35=2-15=-13 c) det (A + B)

d) det (A.B)

= (-5).4 - 2.(-1) = -18

CCCCCCCCCCCCC



Determinantes

CALCULO - 32 ORDEM

det A = a,,.35.333 + @;,.@53.a3; + A33:85;.@3; — Ay3.855.83; — Q,4-@53.@3, — @;5.857:a33

] 1 -3 2 1. =3 2|1 -3
o A=4 2 0 detA=|4 2 0| 4 2
0 -2 1 3 -2 1 3 (-2 1

6+0+8+8 -0 + 36
det A = 58 GAIA






Determinantes

CALCULO - 32 ORDEM

det A = a;,:3,:a33 + a,,.a,3.@3; + a;3.25;.a35 — Q313-a33-d3; - a,,.a,3.a53,

— a33:a34-a33
2 EXERCICIOS DE SALA 4 EXERCICIOS DE SALA
Em reals, a solugao da equagao: O conjunto solucdo da inequacéo:
2 X 3 727 1 X
2 _x 4/=175 é: x 1 0O>0¢é: e
=3 x x 01 GAIA
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' DETERMINANTES
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‘1 1 | | |

Considere o polinébmio P(x) = . Calcule as raizes de P(x).

UNIVERSIDADE FEDERAL DO PARANA







Determina ntes TAREFA MiNIMA

CALCULO - 22 ORDEM

= dj1 Qa3 — A;y . dy;

det (A.B) = det (A) . det (B)

det (A + B) # det (A) + det (B)

det A = a,4:@3,-3833 + a,,.a,3.a3; + A;3-@51.@3, — A@y3.@55.a31 — a;;-a53.d35

= dj5.d5;.d33

CURSO ECOLEGIO
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Determinantes

det (A.B) = det (A) . det (B)

CALCULO - 22 ORDEM

= dj1 Qa3 — A;y . dy;

det (A + B) # det (A) + det (B)

det A = a11'a22'a33 + dyy.dy3.d3q + d;3-A3;-d3; — d;3:d33:A3; — a11-az3-a32

= dj5.d5;.d33

CURSO ECOLEGIO



Propriedade dos
determinantes

1) Casos onde o determinante é nulo

2) Se trocarmos a posicao de duas filas
paralelas, o determinante trocara de sinal.

39 3
-8 3=0 -8 18=0
4 1 4

Fila de elementos 2 Filas paralelas
Igual a zero Iguais
1 4 42
2 Filas paralelas Uma das filas é a
proporcionais soma de duas
outras

O

GAIA

CURSO E COLEGIO






Propriedade dos | 2) Se trocarmos a posicdo de duas filas

determinantes paralelas, o determinante trocara de sinal.
. . = =13 =13
1) Casos onde o determinante € nulo 5 1 1 5
O 3 9 2 3 9
0 -8 3=0 3 -8 13 =0
0 4 1 4 abc m t k
Fila de elementos 2 Filas paralelas SendoA=|1 2 3[,B=|1 2 3
Igual a zero Iguais o m t k a b c
2 5 ] 3 4 e det A = 4, o determinante de B é
4 10 2|=0 2 8 1 =0 igual a:
14 2 S 47
2 Filas paralelas Uma das filas é a
proporcionais soma de duas

outras




Propriedade dos
determinantes

2) Se trocarmos a posicao de duas filas
paralelas, o determinante trocara de sinal.

1) Casos onde o determinante é nulo

3 9
-8 3|=0
4 ]

Fila de elementos
Igual a zero

2 Filas paralelas
Iguais

-0 =0
1 4 2

2 Filas paralelas
proporcionais

Uma das filas é a
soma de duas
outras

3) Se multiplicarmos uma fila por um
numero real, o determinante sera
multiplicado por esse numero.

O
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Propriedade dos
determinantes

3) Se multiplicarmos uma fila por um numero real, o determinante sera multiplicado por
esse humero.

Q EXERCICIOS DE SALA )

a d g 20 -3d 4g

Sabe-seque b e h|=2.Determineovalorde |2b -3e 4h
c f i 2c  =3f 4
a d g 20 -3d 4g
b e hl=2 2 -3e 4h|=2.2 .4 = -48
c f i 2C -3f 4]
x2 x(-3)x 4

GAIA




Propriedade dos
determinantes

2) Se trocarmos a posicao de duas filas paralelas, o determinante trocara de sinal.

3) Se multiplicarmos uma fila por um numero real, o determinante sera multiplicado por
esse humero.

4) Seja k, um numero real e A uma matriz de ordem n: det (k.A) = k". det A

~

§7/ EXERCICIOS DE SALA

Sabe-se que M € uma matriz quadrada de ordem 3 e que det(M) = 5. Entao det (2M) é igual a:

det(2M) =2°.5 det(2M) = 40 Gabarito: 40

O

CURSO E COLEGIO



Propriedade dos
determinantes

2) Se trocarmos a posicao de duas filas paralelas, o determinante trocara de sinal.

3) Se multiplicarmos uma fila por um numero real, o determinante sera multiplicado por

esse numero.

4) Seja k, um numero real e A uma matriz de ordem n: det (k.A) = k". det A
5) O determinante de uma matriz é igual ao determinante de sua transposta.

6) O determinante de uma matriz triangular é igual ao produto dos elementos da
diagonal principal.

(2 3 5\ (2.5 9 3

0 1.7 4
A=|0 1. 8 S 1es B S 1s1s
detA=2.1.6=12 0 0 5 2 detB=2.1.5.1=10

\0 076 0 0 0 1

CURSO E COLEGIO
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Propriedade dos

determinantes
0 0)
0O 0
, calcule det(A)
7 O
2 2
(0 -1 0 0)
5 8 0 0 2) Se trocarmos a posi¢cao de duas filas paralelas, o
A = |det A =70| [determinante trocara de sinal.
-1 -3 7 O
\4 4 2 2)
A
(=1 0 0 0)
) 8 5 O O
A=

3 _1 7. 0 |detA =-70 e

4 4 2 2 A

CURSO E COLEGIO



Propriedade dos
determinantes

7) Se A e B sdao duas matrizes de ordem n o determinante do produto de A por B é o
produto dos determinantes da matriz A pelo determinante da matriz B, ou seja:
det(A.B) = det(A).det(B)

~

57/ EXERCICIOS DE SALA

1.5 -1 3] -1.0 0 O]

Dadas as matrizes A=|0 202 4lep=|> 0 Ol cqicuie det(AB)
O 0 3 -1 1 2 1.0
00 04 |2 1 32

det(A.B) = det(A).det(B)
det(A.B)= 24.8
det(A.B) = 192

CURSO E COLEGIO









. Propriedade dos determinantes

Casos onde determinante é nulo
p» Filade elementos Igual a zero

» 2 Filas paralelas iguais

» 2 Filas paralelas proporcionais

®» Uma das filas é a soma de duas
outras

Se trocarmos a posicao de duas filas
paralelas, o determinante trocara de
sinal.

Se multiplicarmos uma fila por um
numero real, o determinante sera
multiplicado por esse numero.

Seja k, um numero real e A uma
matriz de ordem n:

det (k.A) = k. det A

det (A) = det (AY)

O determinante de uma matriz
triangular é igual ao produto dos
elementos da diagonal principal.

Se A e B sao duas matrizes de ordem
n, temos:
det(A.B) = det(A).det(B)

?
?

TAREFA MINIMA

1! 2! 4! 6! 7! 9!
12,14 e 17
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