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Trigonometria no Exemplo 1:
@ tridngulo qualquer
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Trigonometria no Exemplo 1:
@ tridngulo qualquer

C
C X 10
60° 45°
A \ / B
Exemplo 2:
C C
LEI DOS SENOS 2Le 2 ang
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LEI DOS COSSENOS 3Lelang 8

a?=b?+c?-2.b.c. (cos A)
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Trig onom etria nNoO Em cada um dos triangulos a seguir, obtenha a medida x
@ tridngulo qualquer

do segmento indicado:

C
LEI DOS SENOS 2Le 2ang
a b C
senA senB ~ senC

LEI DOS COSSENOS 3Lelang

a?=b?+c?-2.b.c. (cos A) %l






2. (Unesp) Um professor de Geografia forneceu a seus alu-

nos um mapa do estado de Sao Paulo, que informava que
as distancias aproximadas em linha reta entre os pontos
que representam as cidades de Sao Paulo e Campinas e
entre os pontos que representam as cidades de Sao Paulo
e Guaratingueta eram, respectivamente, 80 km e 160 km.
Um dos alunos observou, entao, que as distancias em li-
nha reta entre os pontos que representam as cidades de
Sao Paulo, Campinas e Sorocaba formavam um triangulo
equilatero.Ja um outro aluno notou que as distancias em
linha reta entre os pontos que representam as cidades
de S3o Paulo, Guaratinguetd e Campinas formavam um
triangulo retangulo, conforme mostra o mapa.

Reprodugao/Vestibular Unesp

SP ‘Guaratingugta

Campinas Yoo

80 km

B s ios e ket .
Sorocaba Sao Paulo

Com essas informacoes, os alunos determinaram que a
distancia em linha reta entre os pontos que represen-
tam as cidades de Guaratingueta e Sorocaba, em km, é

proxima de

a) 80-4/2 +5-+/3

b) 80-4/5+2-43
c) 80-6

d) 80-+/5+3-+2
e) 80-+/7-+/3



3. (Unicamp-SP) Considere o triangulo retangulo ABD exi-
bido na figura abaixo, em que AB = 2cm,BC=1cme
CD = 5cm. Entao, o0 angulo 6 é igual a

A
)
ol
B C D
a) 15° c) 45°
b) 30° d) 60°



Trigonometria no A prefeitura de certa cidade vai construir, sobre um
@ tridngulo qualquer

rio que corta essa cidade, uma ponte que deve ser
reta e ligar dois pontos, A e B, localizados nas
margens opostas do rio. Para medir a distancia entre
esses pontos, um topografo localizou um terceiro
ponto, C, distante 200m do ponto A e na mesma
margem do rio onde se encontra o ponto A. Usando
um teodolito (instrumento de precisao para medir
angulos horizontais e angulos verticais, muito
empregado em trabalhos topograficos), o topografo
observou que os angulos BCA e CAB mediam,

o respectivamente, 30° e 105°, conforme ilustrado na
A ficura a seguir.
LEI DOS SENOS 2le2 ang Com base nessas
a b C informagdes, é correto
= — afirmar que a distancia, em
sen A sen B sen C o  metros, do ponto A ao

ponto B é de:

LEI DOS COSSENOS 3Lelang

a?=b?+c?-2.b.c. (cos A)

%l
mﬁﬂk’d{
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Poligonos Regulares
@ Tridngulo equildtero

>————————————

apotema

A - bxh
2
3
%
AAe 2
! 2
A f \/5
q 4
w1
3
wnidl



Poligonos Regulares
§ Tridngulo equildtero
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Poligonos Regulares
‘ Tridngulo equilatero

TRIANGULO EQUILATERO

Determine a area de um triangulo equilatero circunscrito a uma circunferéncia A
de raio 4cm:

N —— ;
f 2 Aeq 4
12 2
L, B3 (8V3) V3 v
: 2 4 4 ) 4 1 )
o v 24:8\/5 64.3+/3 h = @ - gh
: A= : 2
24 2 IS <& .
1 N | NN
. 5 023 =
——hl=4==h = |h= AT s
r 3h 3 N 120m§ r=8J3ecm| A = 48Y3cm 1 IN MDA -




Poligonos Regulares

Quadrado
C diagonal
\ d> =70+ 7
\\\\\ Z dz — 262
Om. d=+/2¢
a d= /(2
([ ] \\‘B
¢
[d:{ﬁ] a:g [A:éz ]

apotema
2a=/
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Poligonos Regulares

Quadrado

O comprimento da circunferéncia circunscrita a um quadrado é 32w cm.
Determine a area do quadrado.

s e
Tt R:@ A:fz
R 32n=2nR 2 . (16\/5)2
0 324 =24R {5 _ N2 -
it 0 A = 256.2
R =16cm 32 =12 A =512cm’
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- Hexdgono Reqular

HEX 4 2




Pollgonos Regulares

- Hexdgono Reqular

HEXAGONO REGULAR

Determine o raio da circunferéncia inscrita (apotema) no hexagono
regular, sabendo que a area do hexagono é 36V3 cm2

H T EY I PAE T I

AHEX 4 B 2

_ 36\/§=6£\/§ r:2J€J§

4 2

6/° 8  r=+18

. 363 =

4 =23

. 144 =607

24 — 4 ‘r:Bx/Ecm‘ r=
24— 723 -2J6 N24=t 5

- 1=2J6




' Poligonos Regulares

HEXAGONO REGULAR

TRIANGULO EQUILATERO ' QUADRADO
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Poligonos Regulares
TRIANGULO EQUILATERO
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A manchete demonstra que o transporte de grandes cargas representa cada vez mais preocupacao quando feito em
“* vias urbanas.

Caminhao entala em viaduto no Centro

Um caminhao de grande porte entalou embaixo do viaduto no cruzamento das avenidas Borges de Medeiros e
Loureiro da Silva no sentido Centro-Bairro, proximo a Ponte de Pedra, na capital. Esse veiculo vinha de Sao Paulo
para Porto Alegre e transportava trés grandes tubos, conforme ilustrado na foto.

’ Considere que o raio externo de cada cano da imagem seja 0,60 m e que
eles estejam em cima de uma carroceria cuja parte superior esta a 1,30 m do
solo. O desenho representa a vista traseira do empilhamento dos canos.

Interbits®

A margem de seguranca recomendada para que um veiculo passe sob um viaduto é que a altura total do veiculo com a carga seja,
no minimo, 0,50m menor do que a altura do vdo do viaduto. Considere 1,7 como aproximacao para+/3.

Qual deveria ser a altura minima do viaduto, em metro para que esse caminhéo pudesse passar com seguranca sob seu vao?
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Area de triAngulo

Conhecendo a medida da base e da

Conhecendo a medida do raio da
circunferéncia inscrita

N - altura
TRIANGULOS - EXPRESSOES
b.h
A= —
l 2
' a
|
C I h Conhecendo a medida dos lados
I
|
a0 A = Jp(p —a).(p —b).(p —c)
o _a+b+c
< b - 2
_h
sena = —-— Conhecendo a medida de dois lados
¢ e do angulo entre eles
= h =c.sena
b.h b A = b—C senda
A= 2 SN C. Sena 5
2

Spa

Area semiperimetro apétema Nk?’”‘%(




Area de triAngulo

. EXERCICIO1: |

Seja ABC um triangulo isosceles onde AB = AC = 5cm e BC = 6cm. Determine:

TRIANGULOS - EXPRESSOES

a) A area desse triangulo b) A altura relativa ao lado AC

h

A=—"— Azb;C.sena
2 2

A =p(p-a).(p —b).(p —c)

A=p.r




Area de triAngulo

TRIANGULOS - EXPRESSOES

Seja um triangulo de lados a = 5cm, b = 6cm e ¢ = 7cm. Determine:

a) A area do triangulo.
b) O raio da circunferéncia inscrita no triangulo.

) A :\/p(p—a).(p—b).(p—c)
O

. r[ A=y (-5 -8.( -7
b A=./9432

b A=6,/6cm’

.h .C A=6y6cm k

A =p(p-a).(p —b).(p —c)

A=p.r




TRIANGULOS - EXPRESSOES

a
C
O
N
b
A :@ Azb;C.sena
2 2

A =p(p-a).(p —b).(p —c)

A=p.r

_a+b+c
2

Area de triAngulo

Num triangulo isdsceles, os lados de mesma medida medem 10cm e o angulo
formado por eles mede 150°. A area desse triangulo é

10

150°

senl150° =sen30° = 1

N
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Area de triAngulo

Conhecendo a medida da base e da

Conhecendo a medida do raio da
circunferéncia inscrita

N - altura
TRIANGULOS - EXPRESSOES
b.h
A= —
l 2
' a
|
C I h Conhecendo a medida dos lados
I
|
a0 A = Jp(p —a).(p —b).(p —c)
o _a+b+c
< b - 2
_h
sena = —-— Conhecendo a medida de dois lados
¢ e do angulo entre eles
= h =c.sena
b.h b A = b—C senda
A= 2 SN C. Sena 5
2

Spa

Area semiperimetro apétema Nk?’”‘%(
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Area de quadrilateros

Paralelogramo

enal LV 4
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Area de quadrilateros

. Losango
Retangulo

DIAGONAL

d2:b2+h2\

(pitagoras)

retangulo

X
MKTE ,0{



Area de quadrilateros

Trapézio

b

Retangulo

Isosceles

Escaleno

B+Db)-h
A‘I‘rapézio _( +2) Q

mm%'



Trapeézio

b

Arrapézio -

Area de quadrilateros

13

 EXEMPLO

16

13
-
A (B+Db).h
2
A — (16 + 6).
2
A =132
m!m’%l
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Area - Circulo e partes

CIRCUNFERENCIAE circuto | || F?‘E'}_‘f‘f‘_?__l _______
Se o raio de um circulo cresce 10%, sua area cresce:
Area do Circulo
a) 10%  b) 20% () 21% d) 100%
R 1001t «——100%
o 121m X
10 . i x =121%
o (o)

Comprimento da circunferéncia
C=2nR A =ml0? A =mll?
A = tR? A =100T A=121In




Area - Circulo e partes

CiRCULO COROA CIRCULAR | | -ooo ]

Determine a area da coroa circular sabendo que a medida do
segmento AB é 16cm.

R R?=r2+ 82
0O R2—-r2=64
‘A=ﬂ:(R2—r2) ‘
A =
AIT[RZ‘ n( )

‘A=64ﬂ:cm2‘




Area - Circulo e partes

SEGMENTO CIRCULAR

CiRCULO COROA CIRCULAR SETOR CIRCULAR A
B
R
o ' SEGMENTO
o CIRCULAR
‘ SEGMENTO — SETOR o AOB
A = tR? o tR?
— 2 _ o2 360° n.R? A _
A=nTtR*—-T7r . A sstor om0
‘ A=T( RZ-r2) ‘ A. 360° = q.7.R? A = b'?a.sena
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